Pror. DrR. EVA-MARIA FEICHTNER Algebraische Topologie
Wintersemester 2007/2008

5. ﬂbungsblatt

1. Ergénzung zu Blatt 4, Aufgabe 1:

Geben Sie ein Beispiel an fiir ein kommutatives Diagramm wie im 5-Lemma,
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in dem «a, §, § und e Nullabbildungen sind, nicht aber . Dies ist schon
moglich, wenn Sie fiir die Gruppen die Eintrige 0 oder Z wahlen!

2. a) Formulieren Sie die Natiirlichkeitsaussage fiir die Tripelsequenz in Ho-
mologie.
b) Es sei f : (X,4) — (Y, B) Abbildung von Paaren, so dass sowohl

f: X — Y als auch f : A — B Homotopieinverse besitzen. Zeigen
Sie, dass dann f,, : H,(X, A) — H, (Y, B) Isomorphismus ist fiir alle n.

c) Geben Sie ein Beispiel dafiir, dass fiir Raumpaare (X, A) und (Y, B),
fir die Ho(X) = H.(Y) und H,.(A) = H.(B) gilt, die relativen Homolo-
giegruppen H, (X, A) und H,.(Y, B) nicht isomorph sein miissen.

3. Ergénzung zu Blatt 4, Aufgabe 3:

Verwenden Sie Thre Ergebnisse zu den lokalen Homologiegruppen auf X — dem
Kegel iiber dem 1-Skelett von A3 — und beschreiben Sie Teilmengen von X, die
unter einem Homomorphismus von A% notwendig auf sich abgebildet werden.

Wie kénnen HomoGomorphismen von X aussehen?

Ideen, Losungen und Diskussion: Freitag, 11.01.08, 10-12 Uhr.



